Ekvationer i var enkla Dynamiska Allménna
JamviktsModell (DAJM)

Vi specificerar nyttan i en given period som
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0 < 1 och € < 1 parametriserar hur konkav nyttofunktionen #r och v den
relativa preferensen for fritid. Man kan matematiskt visa att fallet 0 = ¢ =0
motsvara logaritmisk nytta, dvs
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I en given period viljer hushallet p4 marginalen mellan att konsumera varor
och fritid sa nyttan maximeras. Forsta ordningens for nyttomaximum villkor
séger att lonen ganger marginalnyttan for konsumtion plus nyttoforlusten péa
marginalen av en minskad enhet fritid ska vara 0;
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Nér detta dr uppfyllt dr pa marginalen virdet av den 6kade konsumtionen
som lite mer arbete ger lika med nyttoférlusten av den minskade fritiden. Vid
log nytta far vi det intressanta specialfallet

dvs att kvoten mellan konsumtionen av varor och fritid &#r proportionell mot
l6nen.

Perfekt arbetsmarknad och foretagsmaximering ger oss att l6nen &r lika med
viirdet av marginalprodukten for arbetskraft. Vi specificerar en CobbDouglas
produktionsfunktion s& inga vinster kommer att uppstéa.
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Lonen w; ska vara lika med arbetskraftens marginalprodukt
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Hyreskostnaden for kapital blir lika med kapitalets marginalprodukt
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Nu har vi specificerat vara nytto och produktionsfunktioner och kan déirmed
nu sédtta upp en allmén jamvikt i en eller flera perioder.

1 Modell féor en-period

Nyttomaximering leder till att

Det blir ekvation 1.

Antag nu att vi infor skatter pa arbete. En arbetstimme mer ger nu ckade
konsumtionsmdjligheter till ett belopp w(1 —7) och dédrmed blir optimeringsvil-
lkoret for arbetskraftsbesluten
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Lonen bestdms av arbetets marginalprodukt:
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vilket ger ekvation 2.
Slutligen har vi resurstillgangen som &r ekvation 3
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Detta ricker for att 1osa modellen, men vi kan ocksa vara intresserade av
leasingpriset pa kapital. D& anvinder vi
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Lat oss ocksé siitta upp hushallens och regeringens budgetvillkor. De ér
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Notera att om vi summerar dessa far vi

c+g = wl-—7)l+rk+(1-0)k—-T+7wl+T
c+g = wl+rk+(1-9)k.

Vi vet att wl + rk = k%'~ dvs vi far tillbaka resursutgangsekvationen.
Notera avslutningsvis att i excelarket dr budget saldo definierat som
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vilket &r lika med minus klumpsummeskatten—7". Om budgetsaldot &r negativt
dr klumpsummeskatterna negativa.

2 Modell for tva perioder
Optimalt val mellan arbete och kapital ger oss ekvation 1 och 2 i var DAJM
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for t =1,2.
Ekvation 3 i DAJM ér det intertemporala konsumtionsbeslutet. Vi inklud-
erar en skatt pa avkastningen pa sparandet, 7,.. Bruttoavkastningen pa sparan-
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I specialfallet o = 0, far vi
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Perfekt arbetsmarknad och foretagsmaximering ger oss att lonen ér lika med
virdet av marginalprodukten fér arbetskraft.
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vilket blir ekvation 4 och 5.
For investerings beslutet giller att om en enhet av (konsumtionsvaran) in-
vesteras blir kapitalstocken 1 enhet hogre och produktionen dérmed Fy, (kz2,n2)
enheter hogre. Dessutom finns 1 — ¢ enheter mer kapital kvar i slutet av niista
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period som kan konsumeras. Nuviirdet av detta &r s



sittas lika med kostnaden av att investera en enhet av konsumtionsvaran som
dr lika med 1, dvs
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vilket ger ekvation 6. Alternativt kan vi argumentera att avkastningen pa att
spara 7o, maste vara lika med avkastningen pa att investera, dvs
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vilket ju bara #r en omskriven variant av féregdende ekvation
Kvarvarande ekvationer blir vara resursrestriktioner, dvs
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Vi kan skriva om dessa genom att notera att
il = kg — (1 — 6) k’l
ia = —(1—20)ko.

Den senare ekvationen kommer av att antar att allt kapital som finns kvar i
slutet av period 2 dts upp, dvs desinvesteras. Vi har nu ekvation 7 och 8.
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3 Excel-modellen

I excel modellen finns de ekvationer som ska losas i kolumn B, med beskrivning
i kolumn A. Ekvationerna #r skrivna sa att det i hogerledet ska bli 0 om de &r
uppfyllda och vinsterledet star i respektive cell. Vérdet i cellen &r avvikelsen
fran 0. I kolumn D finns forst de endogena variablerna, med beskrivningar i
kolumn C. Antalet endogena variabler &r forstas lika manga som antalet ekva-
tioner. Om man manuellt skriver in virden i cellerna med endogena variabler
utgor dessa startviirden for den numeriska losningsproceduren.

Nedanfor de endogena variablerna finns nagra intressanta nyckeltal, och man
kan géirna ldgga till egna sadana dér.

I kolumn G finns parametrar och exogena variabler, alltsd sddana variabler
som bestims utanfér modellen, t.ex. ks i enperiodsmodellen.

Modellen l6ses genom att man anvinder Solve-funktionen under Tools (Verk-
tyg). Denna hittar en l6sning till ekvationerna, dvs séddan att de relevanta
cellerna i B-kolumnen blir noll, genom att variera de endogena variablerna i
D-kolumnen.



